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Bài 1.  

1. Giải phương trình: 

   
1+ x + 1−x( ) 2+ 2 1−x2( )= 8 . 

2. Giải hệ phương trình: 

   

x2−xy + y2 = 1
x2 + xy + 2y2 = 4
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Bài 2.  
1. Giả sử  x ,  y ,  z  là các số thực dương thỏa mãn điều kiện   x + y + z = xyz . Chứng 

minh rằng: 

   

x
1+ x2

+
2y

1+ y2
+

3z
1+ z2

=
xyz 5x + 4y + 3z( )
x + y( ) y + z( ) z + x( )

. 

2. Tìm nghiệm nguyên của phương trình: 

   
x2y2 x + y( )+ x + y = 3+ xy . 

Bài 3.  
Cho tam giác  ABC  chọn với   AB < BC . Gọi  D  là điểm thuộc cạnh  BC  sao cho  AD  là phân 
giác của  BAC . Đường thẳng qua  C  song song với  AD  cắt trung trực của  AC  tại  E . 
Đường thẳng qua  B  song song với  AD  cắt trung trực của  AB  tại  F . 

1. Chứng minh rằng tam giác  ABF  đồng dạng với tam giác  ACE . 
2. Chứng minh rằng các đường thẳng  BE ,  CF ,  AD  đồng quy tại một điểm, gọi điểm 

đó là  G . 
3. Đường thẳng qua  G  song song với  AE  cắt đường thẳng  BF  tại  Q . Đường thẳng 

 QE  cắt đường tròn ngoại tiếp tam giác  GEC  tại  P  khác  E . Chứng minh rằng các 
điểm  A ,  P ,  G ,  Q ,  F  cùng thuộc một đường tròn. 

Bài 4.  
Giả sử  a ,  b ,  c  là các số thực dương thỏa mãn đẳng thức    ab+ bc+ ca = 1 . Chứng minh 
rằng: 

   
2abc a+ b+ c( )≤ 5

9
+ a4b2 + b4c2 + c4a2 .  


